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Exercice 3 :

Soit w un endomorphisme autoadjoint d’un espace euclidien F de dimension n non nulle.
On pose Hy = {z € E, (u(z),z) = 1}.

1. Enoncer une condition nécessaire et suffisante

portant sur le spectre de u pour qu’il existe un vecteur
unitaire élément de H,.

9. Soit v un endomorphisme autoadjoint défini positif. Trouver une condition nécessaire et suffisante
portant sur le spectre de v~! o pour que H, N Hy # 3.
Penser & utiliser un produit scalaire utilisant v.
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* < x, fk(g)“' =<, Y+ |,(<g,a>o._> s<@,g> + k<yg,a>ca, x>
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Exercice. Soit E un espace euclidien. On dit qu’un endomorphisme f de E est antisymétrique si: f* = —f.

1. Montrer que si f est un endomorphisme antisymétrique de E, alors : —f? € ST(E).

2. Que dire un endomorphisme antisymétrique et diagonalisable ?

. Montrer que pour toute matrice antisymétrique réelle 4, il existe
., Ar tels que A soit semblable & la matrice diagonale par blocs :

W s |
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Exercice 1 :

Sot A € Su(R).

On suppose qu'il existe un réel 1 qui est racine a la fois de X et de X,.
Démontrer que , pour tout vecteur v de M,,1(R), la famille (v,Av,.. ., A" 1y) est liée.
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Exercice 114. Soit A, B € F(R). On suppose que A — B et B — A appartiennent & & (R). Que dire de

Aet B?
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Exercice 5 :

(s) condition(s) a-t-on

Soient f et g deux rotations d’un espace euclidien orienté de dimension 3. A quelle
g

fog=gof.
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