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Exercice 2

Dans E = R?; on considere ensemble F' = {(z,y,2,t) € Elz =y et 2 —y + ¢t = 0}.
1. Montrer que F' est un sous-espace vectoriel de E, et déterminer une base de F.

2. Déterminer un supplémentaire de F' dans E. —
3. Le supplémentaire trouvé est-il unique ?
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1. Soit (el, eﬁz,i,i..., 7e,.) une famille libre de vecteurs d’un K-espace vectoriel E et F' = Vect(ey, ey, ..., ;)

el

[

et G un supplémentaire de F dans E. Pour tout a € G, on note F, = Vect(e; + a, e; +

a, ..., en +a)

(a) Montrer que F, ® G = E.
(b) Soient a € G et b € G. Montrer que : a # b —> F.#F,
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Exercice 1. Soit
et G={P€EE, P'(0) = 0}.

et (3 sont des sous-espaces vectoriels de |

a. Montrer que F

1 — = = E.

b. I et G sont-ils supplémentaires dans E?

e — — — E=Cs|X]et F={P€E, P~ XP'=0} i
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X? et P3(X) = (X + 1)? forment une base de —

(X =12, Bi(X)

R5[X] et donner les coordonnées de X* + X + 1 dans cette base.

Montrer que P;(X)
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|

hﬂm
N 2|
? R
19 K<
) N N .
) i
i W& |
< s T
ol f& ‘ \
o h W B
—] T~ Dnld /I
TN el A
upy ik N
-+
\ o ) , % N q %
il \ o U N (AR SN
B I =
L 41 | T ~3~| o ;G S
A +=Z /wl -\.r ~ _Jv LM
] 1+ L e
LT B LET _‘_ N IT &
L IS =y NI M w
i ; Al I [ [T
T M| i S L] alls
N4 R i 1 . T
A S ML | 5 1 =
ke[S = Bl T B T g
o] 6§ T AL L
% = N§ ] = 4 <
N < |
g UM ' o l@ ( g\u i it
3
||| H =1 - ) ) o | TR T R
" L /_V ) o
2 © AN '
-~ 2t \ \
' ll-\r T+ ﬂr/ll A
a % O I~ mw, ;
o ' ~
1_\) "w:ll ™ Q- ( _ — {t AV”\ — m T
~+ ~ L] i -
SO NG 4| K 1 . | N R .@ N q
ot |
] ANNE 3 |
— r d N ™ S ™ <
| I N | + A< = ...\'. 9 Q
|~ ¥ 5 -
S | e WP ad < " ~ ,/M [ [ |+
S~ | w = —t M
AL YEERCNENEE 2 N =~ m R BENRx
Al | @l N2 0§ gl ~ IM D! | ||| H=] [T
il = H i 3
{ =
J [




Y 4
/.

La

A= Ea
& 5

il

-t

Exercice. Soit £ l'ensemble des fonctions continues sur [—1,1] qui sont affines sur [—1,0] et sur

[0,1]. Démontrer que E est un espace vectoriel et en donner une base.
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